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Suurim thistegur, vahim thiskordne

SUT: definitsioon 1

Positiivsete taisarvude m ja n suurimaks iihisteguriks nimetatakse niisugust
positiivset tdisarvu s, et s | m, s | n ja iga positiivse tadisarvu t puhul, mille
korral t | m, t | n, kehtib t <'s.
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Positiivsete taisarvude m ja n suurimaks iihisteguriks nimetatakse niisugust
positiivset tdisarvu s, et s | m, s | n ja iga positiivse tdisarvu t puhul, mille
korral t | m, t | n, kehtib t <'s.

SUT: definitsioon 2

Positiivsete taisarvude m ja n suurimaks iihisteguriks nimetatakse niisugust
positiivset tdisarvu s, et s | m, s | n ja iga positiivse taisarvu t puhul, mille
korral t | m, t|n, kehtib t | s.
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Suurim thistegur, vahim thiskordne

SUT: definitsioon 1

Positiivsete taisarvude m ja n suurimaks iihisteguriks nimetatakse niisugust
positiivset tdisarvu s, et s | m, s | n ja iga positiivse tdisarvu t puhul, mille
korral t | m, t | n, kehtib t <'s.

SUT: definitsioon 2

Positiivsete taisarvude m ja n suurimaks iihisteguriks nimetatakse niisugust
positiivset tdisarvu s, et s | m, s | n ja iga positiivse taisarvu t puhul, mille
korral t | m, t|n, kehtib t | s.

VUK: definitsioonid 1&2

Positiivsete taisarvude m ja n vahimaks ihiskordseks nimetatakse niisugust
positiivset taisarvu s, et s: m, s i n ja iga positiivse taisarvu t puhul, mille
korral t i m, tin, kehtib t > s (t:s).
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Uhistegurita arvud

Utleme, et positiivsed taisarvud m ja n on dhistegurita, kui SUT(m, n) = 1.J
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Uhistegu rita arvud

Utleme, et positiivsed tdisarvud m ja n on ihistegurita, kui SUT(m, n) = 1.J

Stigisene lahtine vdistlus 2016, noorem rithm

Juku plstitas matemaatikaringis jargmise hupoteesi: alati, kui mingi kahe
uhistegurita taisarvu x ja y korrutis jagub mingi kahe lhistegurita taisarvu
a ja b korrutisega, siis vahemalt iiks arvudest x ja y jagub arvuga a voi b.
Kas Juku hiipotees peab paika?
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SUTi ja VUKi pdhiteoreem

Teoreem

Vaatleme positiivseid taisarve m ja n ning olgu p1, p2, . . ., ps koik

algarvud, mis esinevad neist vahemalt lihe algteguriteks lahutuses. Olgu
s H — b bs
m=ppy®...p¥ ja n—pllpé’z...pS

arvude m ja n kanoonilised esitused (kus mdned astendajatest a; ja b;
vGivad olla nullid). Siis

SUT(m,n) = pf'p2...p¢ ja VUK(m,n)= pflng .. p,

kus ¢; = min(aj, b;) ja di = max(a;, bj) (i =1,2,...,s).
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SUTi ja VUKi pdhiteoreem

Teoreem

Vaatleme positiivseid taisarve m ja n ning olgu p1, p2, . . ., ps koik
algarvud, mis esinevad neist vahemalt lihe algteguriteks lahutuses. Olgu

m=ppy®...p¥ ja n:pflpgz...p_fS

arvude m ja n kanoonilised esitused (kus mdned astendajatest a; ja b;
vGivad olla nullid). Siis

SUT(m,n) = pf'p2...p¢ ja VUK(m,n)= pflpg2 .. p,

kus ¢; = min(aj, b;) ja di = max(a;, bj) (i =1,2,...,s).

Naide

Arvude m = 882 = 213272 ja n = 49000 = 235372 suurim iihistegur on
21395072 — 98 ning vihim iihiskordne 23325372 = 441000.

v
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SUTI ja VUKi teine teoreem

Teoreem
Mistahes positiivsete taisarvude m ja n korral kehtib vordus

SUT(m, n) - VUK(m, n) = m- n.
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SUTI ja VUKi teine teoreem

Teoreem

Mistahes positiivsete taisarvude m ja n korral kehtib vordus

SUT(m, n) - VUK(m, n) = m- n.

@ Teoreemi tdestuseks paneme tahele, et suvaliste arvude a ja b korral
kehtib vordus

min(a, b) + max(a,b) = a+ b
ning kasutame seda vordust antud arvude m ja n algtegurite
astendajate puhul iga algteguri korral eraldi.

@ Sama véte aitab lahendada valdavat osa SUT-VUK iilesannetest.
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Ulesandeid

Talvine lahtine voistlus 2016, noorem rithm

Olgu n positiivne taisarv. Toesta, et mistahes n jarjestikuse positiivse
taisarvu vahim uhiskordne jagub arvude 1,2 ..., n vahima uhiskordsega.
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Ulesandeid

Talvine lahtine voistlus 2016, noorem rithm

Olgu n positiivne taisarv. Toesta, et mistahes n jarjestikuse positiivse
taisarvu vahim uhiskordne jagub arvude 1,2;..., n vahima uhiskordsega.

o

Talvine lahtine voistlus 2014, noorem ruhm

Toesta, et mistahes positiivsete taisarvude n ja m vahima uhiskordse ruut
jagub korrutisega nm ning nm omakorda jagub arvude n ja m suurima
uhisteguri ruuduga.
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Ulesandeid

Talvine lahtine voistlus 2016, noorem rithm

Olgu n positiivne taisarv. Toesta, et mistahes n jarjestikuse positiivse
taisarvu vahim uhiskordne jagub arvude 1,2;..., n vahima uhiskordsega.

o

Talvine lahtine voistlus 2014, noorem ruhm

Toesta, et mistahes positiivsete taisarvude n ja m vahima uhiskordse ruut
jagub korrutisega nm ning nm omakorda jagub arvude n ja m suurima
uhisteguri ruuduga.

Talvine lahtine voistlus 2022, noorem ruhm

Olgu a, b ja x positiivsed taisarvud. Tdesta, et arv x - SUT(a, b) jagub
arvuga SUT(x, a) - SUT(x, b).
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Ulesandeid

Loppvoor 1998, 11. klass
Olgu arvud d; ja d» positiivse taisarvu n positiivsed jagajad, kusjuures
arvude dil ja d> suurim uhistegur on vérdne arvude dﬂz ja dq suurima

uhisteguriga. Toesta, et d; = d».
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Ulesandeid

Loppvoor 1998, 11. klass

Olgu arvud d; ja d» positiivse taisarvu n positiivsed jagajad, kusjuures
arvude dil ja d> suurim uhistegur on vérdne arvude dﬂz ja dq suurima
uhisteguriga. Toesta, et d; = d».

Suigisene lahtine voistlus 1998, vanem rithm

Paberile kirjutati positiivsete taisarvudega taidetud n x m-tabel. Seejarel
kirjutati tabeli iga rea jarele selle rea koigi arvude suurim thistegur ning
iga veeru alla selle veeru kdigi arvude vahim iihiskordne. Olgu a suurimate
uhistegurite veeru arvude vahim tihiskordne ning b vahimate tihiskordsete
rea arvude suurim uhistegur. Toesta, et arv b jagub arvuga a.
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Ulesandeid

Sugisene lahtine voistlus 2022, vanem rilhm

Olgu m, n, a ja b erinevad positiivsed taisarvud, mille korral ab = mn.
Joonisel oleva 2 x 2-tabeli igasse lahtrisse kirjutatakse vastava rea ees ja
vastava veeru kohal oleva arvu suurim uhistegur.

a) Kas vdib juhtuda, et tabeli iihegi rea arvude korrutis ei vordu vastava
rea ette kirjutatud arvuga ega tabeli tihegi veeru arvude korrutis
vastava veeru kohale kirjutatud arvuga?

b) Kas vdib kindlalt vita, et kui SUT(m, n) = 1, siis tabeli iga rea
arvude korrutis vordub vastava rea ette kirjutatud arvuga ja tabeli iga
veeru arvude korrutis vordub vastava veeru kohale kirjutatud arvuga?

m | n
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