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Kuidas tõestada, et kolm punkti asuvad ühel sirgel?

Kasulik on leida tugisirge ning uurida tekkivaid nurki.
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∠AYX = ∠BYZ või
∠AYX + ∠AYZ = 180◦
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Ülesandeid

Piirkonnavoor 1996, 10. klass

Kaks ringjoont lõikuvad punktides A ja B. Olgu punktist A neile
ringjoontele tõmmatud diameetrid vastavalt AC ja AD. Tõesta, et
punktid B, C ja D asuvad ühel sirgel.

Lõppvoor 1998, 10. klass

Olgu C ja D kaks erinevat punkti poolringjoonel diameetriga AB. Olgu E
sirgete AC ja BD lõikepunkt, F sirgete AD ja BC lõikepunkt ning X , Y ja
Z vastavalt lõikude AB, CD ja EF keskpunktid. Tõesta, et punktid X , Y
ja Z paiknevad ühel sirgel.

Piirkonnavoor 2008, 12. klass

Rööpküliku ABCD tipust A tõmmatakse kaks kiirt, mis jaotavad
rööpküliku diagonaali BD kolmeks võrdseks osaks. Tõesta, et need kiired
poolitavad rööpküliku küljed BC ja CD.

Jan Willemson Kolm punkti ühel sirgel https://varamu.eu 3 / 5

https://varamu.eu
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Ülesandeid

Talvine lahtine võistlus 2021, noorem rühm

Kolmnurga ABC suurim nurk on tipu C juures. Olgu ρ ringjoon
keskpunktiga A ja raadiusega AC ning σ ringjoon keskpunktiga B ja
raadiusega BC . Ringjoon σ lõikab kolmnurga ABC ümberringjoont
punktis D ning ringjoont ρ punktis F (D ̸= C , F ̸= C ). Tõesta, et
punktid A, D ja F asuvad ühel sirgel.

Lõppvoor 2013, 11. klass

Tasandil on antud kumer nelinurk ABCD, milles ∠DAB + ∠ABC < 180◦.
Olgu E selline nelinurga tippudest erinev punkt lõigul AB, et kolmnurkade
AED ja BEC ümberringjooned lõikuvad nelinurga ABCD sees punktis F .
Punkt G võetakse nii, et ∠DCG = ∠DAB, ∠CDG = ∠ABC ja kolmnurk
CDG asub väljaspool nelinurka ABCD. Tõesta, et punktid E ,F ,G on ühel
sirgel.
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Ülesandeid

Lõppvoor 2000, 11. klass

Olgu PQRS kõõlnelinurk, milles ∠PSR = 90◦, ning olgu punktist Q
sirgetele PR ja PS tõmmatud ristlõikude aluspunktid vastavalt H ja K .
Tõesta, et sirge HK läbib lõigu SQ keskpunkti.

Sügisene lahtine võistlus 2023, noorem rühm

Lõigul BC asub punkt D (D ̸= B, D ̸= C ), väljaspool sirget BC aga
punkt A. Punktid P ja Q valitakse nii, et ABPD ja ACQD on rööpkülikud
(tippudega antud järjestuses). Kolmnurkade BDP ja CDQ
ümberringjooned lõikuvad punktis R (D ̸= R). Tõesta, et punktid P,Q ja
R asuvad ühel sirgel.
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