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Dirichlet’ printsiip

Teoreem

Olgu n positiivne taisarv. Kui vahemalt n + 1 objekti tuleb jagada n
rilhma, siis leidub rithm, millesse satub vahemalt kaks objekti.
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Ulesandeid

Loppvoor 2000, 9. klass

Tasandil on antud 2000 sirget. Toesta, et nende hulgas leidub kaks sellist,
millel on Uhepalju erinevaid 16ikepunkte ulejaanud sirgetega.
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Ulesandeid

Loppvoor 2000, 9. klass

Tasandil on antud 2000 sirget. Toesta, et nende hulgas leidub kaks sellist,
millel on Uhepalju erinevaid 16ikepunkte ulejaanud sirgetega.

Loppvoor 2009, 10. klass

Opetaja andis Arnole iilesande valida arvu 2009 positiivsete tegurite
seast moned valja nii, et ukski valitud arv uUhegi teise valitud arvuga ei
jaguks. Mitu tegurit saab Arno maksimaalselt valja valida?

910
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Dirichlet’ printsiip, uldvariant

Teoreem

Olgu n ja k positiivsed taisarvud. Kui vahemalt kn + 1 objekti tuleb
jagada n rihma, siis leidub riihm, millesse satub vahemalt k + 1 objekti.
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Ulesandeid

Piirkonnavoor 2009, 9. klass

Banaanias on 2009 arimeest, kes sooritavad aritehinguid ainult omavahel
(iseendaga tehinguid sooritada ei saa). Ldppeval kuul oli igal Banaania
arimehel paarisarv tehingupartnereid (v3ib olla ka 0). Tdesta, et Banaanias
leidub kolm arimeest, kellel oli I6ppeval kuul sama arv tehingupartnereid.
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Ulesandeid

Piirkonnavoor 2009, 9. klass

Banaanias on 2009 arimeest, kes sooritavad aritehinguid ainult omavahel
(iseendaga tehinguid sooritada ei saa). Ldppeval kuul oli igal Banaania
arimehel paarisarv tehingupartnereid (v3ib olla ka 0). Tdesta, et Banaanias
leidub kolm arimeest, kellel oli I6ppeval kuul sama arv tehingupartnereid.

v

Loppvoor 1995, 10. klass
Kiimnenda klassi iga Spilane saadab lihavottepiihadeks onnitluskaardid
oma viieteistkimnele klassikaaslasele. Toesta, et:
a) kui klassis on 30 &pilast, siis leiduvad kindlasti kaks opilast, kes
saadavad onnitluskaardid teineteisele;

b) kui klassis on 31 dpilast, siis on vdimalik kaardid saata nii, et tikski
opilaste paar ei saada vastastikku teineteisele onnitluskaarte.
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Ulesandeid

Talvine lahtine vdistlus 2017, a)-osa noorem riithm, b)-osa vanem
ruhm

Kas leidub
a) neli,
b) viis

erinevat algarvu, millest iga kolme summa on samuti algarv?
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Ulesandeid

Talvine lahtine v@istlus 2017, a)-osa noorem riihm, b)-osa vanem
ruhm

Kas leidub
a) neli,
b) viis

erinevat algarvu, millest iga kolme summa on samuti algarv?

Stigisene lahtine vdistlus 2003, vanem rithm

Ruudulisele mangulauale modtmetega 6 x 9 asetatakse moned nupud
(uhelegi ruudule ei panda rohkem kui tiht nuppu).

a) Kas on vdimalik nupud paigutada nii, et igas 4 x 4 ruudus oleks
erinev arv nuppe?

b) Kas on vdimalik nupud paigutada nii, igas 5 x 5 ruudus oleks erinev
arv nuppe?

v
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Ulesandeid

Talvine lahtine voistlus 2016, vanem ruhm

Olgu n ja m positiivsed taisarvud. Milline on suurim v&imalik arv ruutude
tippudes asuvaid punkte, mida saab markida ruudustikus mootmetega

n X m nii, et tkski kolm margitud punkti ei asuks iihegi taisnurkse
kolmnurga tippudes?
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Ulesandeid

Talvine lahtine voistlus 2016, vanem riihm

Olgu n ja m positiivsed taisarvud. Milline on suurim v&imalik arv ruutude
tippudes asuvaid punkte, mida saab markida ruudustikus mootmetega

n X m nii, et tkski kolm margitud punkti ei asuks iihegi taisnurkse
kolmnurga tippudes?

Kevadine lahtine voistlus 1996, noorem ruhm

Vaeosa nm sodurit rivistati ristkilikukujuliselt m ritta ja n kolonni.
Soduritele anti kdigepealt kasklus rivistada koik read timber pikkuse
jarjekorras vasakult paremale ning seejarel anti kasklus rivistada k&ik
moodustunud kolonnid timber pikkuse jarjekorras tagant ettepoole.
Toesta, et teise kaskluse taitmise jarel on koik read endiselt rivistatud
vasakult paremale pikkuse jarjekorras.
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